EXERCICES SUR LES LOGARITHMES

| Calcul de valeurs e&actes .Simplification d'expressions _a I'aide des formules.
Exercicel
Ecrire a l'aide de In2 et (ou) In3 chacues dnombres suivants :
1 1
A=In2 + In8 B=Iv2 - InO C=1In93 +In 0O
27 27

Exercice 2
Exprimer les nombres suivants en fonction a2 ét In3

In36; In(8/9); InV 18 ; In(0.25) ;In(144);In(0.75)

Exercice 3
Exprimer les nombres suivants en fonction 2 ét In5:

In100, I/ 50 ,In 20 In(0.01);In 1.25.

Exercice 4
Exprimer les nombres suivants en fonction i@ ¢t de In5:

In75 ; Inv 15 , In(3/25) , In(@3) .

Exercice 5
Donner la valeur xacte des nombres suivants :

In(e) e, In(de), Infe le) ,In(L/R) 0.5In(Ve )

II) Résolutions d’éguations

A-Recherche d’ensembles de définition

Exercice 6

Dans chacun des cas suivant déterminer eblee sur lequel les fonctions sont définies :

a) f(=In(x-3) b)gh=In(-x +5) c)hH=In(2x-3) d) j®=In (X + x - 2)

B-Résolution d’équations
Exercice 7
Résoudre dans |R les équations suivantes :
alk=In2 blnx-1=0 c)ix=4 d)Iné=-2 e)Inf+x+1)=0.

Exercice 8

1°)Déterminer I'ensemble E de réelsels que 1n (2- 3)et In(x- 1) soient définis.
2°)Résoudre alors I'équation Ix(23) =In(x - 1)

(on vérifiera en particulier que la solutiorouvée est bien dans I'ensemble E troauél®)

Exercice 9
Résoudre dans R les équations suivantes :
a)In(x-2)=3 b)In(x+4)=In(x +5) ¢)In(X-4)=In(x-3)

Exercice 10
Résoudre dans |RXm In(x-2)=1In3.

11I) Résolution d’inéguations

Exercice 11
Résoudre dans |R les inéquations suivantes :
a)lnx<in4 b)hx>0 c¢)Ixk<4 d)Inx+2> 0

Exercice 12
Résoudre dans |R I{(23)< In2

Exercice 13
Résoudre dans |R :
a) In(x-2)=0 , b)lx - 1=0 c) In( X-1)<In(x+6).



1V) DERIVEES

Exercice 14Calculer la fonction dérivée de f sur l'intervallddnné.
1°) f)=In(x + 1) 1=]-1 ;4e0] 2°) fX)=In (2x + 1) I=]- Yo ; Heo]  3°) f(X)= + Inx 1=]0 ;+oo]  4°) f(X)=2INx  1=]0 ;o[
5°) f(x)=In(0¢+ 1) I = R.

Exercice 15
Soit f la fonction définie sur 0 ;e[ par f(x)= x + Inx
1°) Calculer f ') et étudier son signe sur Df.
2°)Déterminer la limite de f a droite en 0.
Inx
3%)a)Vérifier que fR)=x(1+ OO ).
X
b)En déduire la limite de f ervwot
4°) Donner le tableau de variation de f .

Exercice 16
Soit f la fonction définie sur [ 1 ; 10] paxf€ In (2x - 1).

1°)Calculer f '§) et étudier son signe sur Df.

2°) Donner le tableau de variation de f .

3°) Résoudre dans Df I'équationxf€0.

4°) Construire la courbe de f dans un repére ortimab(O, i, j ) d’'unité 1 cm.

Exercice 17 In x
Soit f la fonction définie sur 0 ;e[ par fx)=x -0 O
X

1°) Calculer f’§) et étudier son signe sur Df.

2°)Déterminer la limite de f a droite en 0.

3°) Déterminer la limite de f ercs:

4°) Donner le tableau de variation de f .

5°) Montrer que la droite d d’équation y = x estraptote oblique a la courbe de f et étudier lewsitpm relative.

Exercice 18
Soit f la fonction définie sur 0 ;é[ par f(x)= xInx - x.
1°) a)Calculer f %) .

b)Etudier son signe sur Df.
2°)Déterminer la limite de f a droite en O et en. +
3°) Donner le tableau de variation de f .

Exercice 19
Soit f la fonction définie sur [-10 ;10] paxf€ In( + 1).
1°) a)Calculer f’K) .
b)Etudier son signe sur Df.
2°) Donner le tableau de variation de f .
3°) Résoudre dans [-10 ;10] I'équatior)f 1.(Valeurs gactes).

V) Limites
Exercice 20
A-La fonction g est déie sur 1=]0;40[ par gx)= 1+x°-Inx.
1°) Calculer la dérivée g’ de g sur I.
2°) Donner le tableau de variation de g sur | estiffant le signe de g&).(Les limites an bornes ne sont pas demandées)
3°) Préciser le minimum de g arrondi au centienmed&duire le signe de g sur |.
B- Ir
Soit f la fonction déinie sur lparf(x)=x + 00 .
X
Le plan est muni d'un repére orthonormal (O ;j ) (Unité :1cm).On appell€; la courbe d€.
1°) Calculer la limite dd en +o .
2°) Calculer la limite dé a droite en 0 .Que peut - on en déduire pour lalb=C; ?
g (%)
3°)a) Calculer la dérivée de f et montrer que f'(x)= 0000 .
b) En déduire le signe dg (x) sur | ? X2
c) Donner le tableau de variation flsur | .
4°)a) Montrer quef admet une asymptote obligDedont on précisera I'équation.
b) Déterminer la position relative d& et D sur | .(On précisera les coordonnées du point Atéfsection d€; et D)
5°)Construire sur | la courli& , et les asymptotes .



